
 بسمه تعالی                                                              

 تاریخ تحویل   هفته آخر ترم   مسائل زوج حل شود      81/9/99ارسال           بخش نگاشت ها      

𝑤نقش هر یک از منحنی های زیر را توسط نگاشت  -8 = 𝑧2 :بیابید 

𝑎) 𝑦 = −𝑥,     𝑏) 𝑥 = 3,       𝑐)𝑦 = 𝑥 + 1,      𝑑)  𝑦2 = 𝑥2 + 1   

 

𝑤نقش هر یک از نواحی زیر را توسط نگاشت  -2 = 𝑧2 :بیابید 

𝑎)  |𝑧| > 2,      𝑏) 0 ≤ 𝑦 ≤ 1,     𝑐) −
𝜋

4
< arg (𝑧) <

𝜋

4
 

 

𝑤نقش هر یک از منحنی های زیر را توسط نگاشت  -9 =
1

𝑧
 بیابید: 

a) 0 < x < 1, 0 < y < 1,       b)   − 
𝜋

4
< 𝑎𝑟𝑔(𝑧) <

𝜋

4
,     𝑐) 0 < arg (𝑧) <

𝜋

4
 

𝑑)|𝑧 + 1| = 1,      𝑒) 𝑦 = 𝑥 − 1,    𝑓) 𝑥 = 1,      𝑔) |𝑧 − 3𝑖| = 3  

 

0 ناحیه نقش  -4 < arg(𝑧) <
𝜋

4
 بیابید:های زیر را توسط نگاشت  

𝑎) 𝑤 = 𝑖𝑧,      𝑏) 𝑤 = 𝑧2,      𝑐) 𝑤 = 𝑖𝑧2,    𝑑)  𝑤 = −𝑖𝑧2,    𝑒) 𝑤 = 𝑧3   

 

𝑤نشان دهید که تبدیل  -5 = 𝑖𝑧 + 𝑖   نیم صفحه𝑥 > 𝑣را بر روی نیم صفحه  0 >  می نگارد. 1

𝑦نقش ناحیه  -6 > 𝑤را با تبدیل  1 = (1 − 𝑖)𝑧  .بیابید 

𝑥2نقش هذلولی  -7 − 𝑦2 = 𝑤را با تبدیل  1 =
1

𝑧
 بیابید. 

|𝑧|ر منحنی مطلوبست تعیین تصوی -1 = 𝑤تحت نگاشت   3 =
25

𝑧
. 

𝐼𝑚(𝑧)تصویر ناحیه  -9 > 0,   0 < 𝑅𝑒(𝑧) < 𝑤را تحت نگاشت  1 =
1

𝑧
 را بیابید. 

𝑤تحت نگاشت  -81 =
1

𝑧
 تصویر منحنی ها یا نواحی زیر را بیابید:  

𝑎) arg(𝑧) =
𝜋

3
,     𝑏)|𝑧| = 1,    

𝜋

4
< arg(𝑧) < 𝜋,   𝑐) 2 ≤ 𝑥 ≤ 4,    𝑦 = 0,

𝑑) − 2 < 𝑦 < −1, 𝑥 = 0, 𝑒) 0 < 𝑅𝑒(𝑧) < 1 

𝑤تابع  -88 = 𝑧2  تبدیلی از صفحه𝑧  به صفحه𝑤 است. مثلثی با رئوس𝐴(2,1),

𝐶(4,3), 𝐵(4,1)  را در صفحه در نظر بگیرید. الف( نقش مثلث𝐴𝐵𝐶  را تحت نگاشت فوق

𝑤بیابید. ب( بدون استفاده از خاصیت همدیسی بودن  = 𝑧2   اندازه زاویه�́�  تصویر زاویه𝐴  را

 .بیابید

−نقش ناحیه  -82
𝜋

4
≤ arg (𝑧) ≤

𝜋

4
𝑤را تحت نگاشت    = 𝑖𝑧2 +  .بیابید  1



𝐷تصویر ناحیه  -89 = {𝑥 + 𝑖𝑦|𝑥 ≥ 0, |𝑦 ≤ 𝑤 را تحت نگاشت {|1 = (1 + 𝑖) sin(𝜋𝑖𝑧) 

 بیابید. 

1تصویر ناحیه  -84 ≤ |𝑧| ≤ 𝑒
𝜋

2,  0 ≤ arg (𝑧) ≤ 𝜋 را تحت نگاشت 𝑤 = 𝐿𝑛(sin(𝑧)) 

 را بیابید. 

 

𝑤نقش هر یک از تواحی زیر را توسط تبدیل  -85 = 𝑒𝑧 :بیابید 

𝑎) − 1 < 𝑥 < 1, −
𝜋

2
< 𝑦 <

𝜋

2
,        𝑏)0 < 𝑥 < 2,     0 < 𝑦 < 1,     𝑐) − 3 <

𝑥 < −2,    0 < 𝑦 <
𝜋

4
,    𝑑) 𝑥 ≥ 0,   0 ≤ 𝑦 ≤ 𝜋,     𝑒) − 3 ≤ 𝑥 ≤ −1,   − 𝜋 ≤

𝑦 ≤ 𝜋  

 

𝑤یک از نواحی زیر را با نگاشت  نقش هر -86 = sin (𝑧)  :را بیابید 

𝑎) 0 < 𝑥 <
𝜋

2
,   0 < 𝑦 < 2,     𝑏)  −

𝜋

2
< 𝑥 <

𝜋

2
,

0 < 𝑦 < 1,    𝑐)0 < 𝑥 < 2𝜋,   1 < 𝑦 < 2 

𝑤نشان دهید که  -87 = sin (𝑧)  خط𝑥 = 𝑐,      (0 < 𝑐 <
𝜋

2
را به طور یک بیک بروی شاخه  

 است یک هذلولی می نگارد.سمت ر

0نقش ناحیه  -81 ≤ 𝑥 ≤
𝜋

2
,     𝑦 ≤ 𝑤را تحت نگاشت  0 = 𝑠𝑖𝑛2𝑧 .ا بیابید 

|𝑥|نقش ناحیه  -89 ≤
𝜋

2
, 𝑦 ≥ 𝑤را تحت نگاشت  0 = 𝐿n (sin(𝑧)) بیابید. 

1تصویر ناحیه  -21 ≤ 𝐼𝑚(𝑧) ≤ 𝑤را تحت نگاشت  4 = 𝑖𝑒𝑧 .را بیابید 

𝑤تصویر ناحیه زیر را تحت نگاشت  -28 = 𝑧2 :به دست آورید 

𝐷 = {(𝑥, 𝑦)|𝑦 ≥ 0, 𝑥𝑦 ≤
𝜋

2
, 𝑥2 − 𝑦2 ≤ 𝜋,   𝑥 ≥ 𝑦} 

 

|𝑥|تصویر نوار  -22 ≤
𝜋

4
,   1 ≤ 𝐼𝑚(𝑧) ≤ 𝑤را تحت نگاشت  2 = 𝑠𝑖𝑛ℎ(𝑧) .بیابید 

𝑤الف( نشان دهید که تابع  -29 = sin (𝑧)  در𝑥 =
𝜋

2
𝑦همدیس نیست. نقش   = این  ترا تح 0

𝑦کنید.   ب( نقش ناحیه بین خطوط  نگاشت مشخص کرده و ان را رسم = −2, 𝑦 = ±𝑥  را

𝑤تحت نگاشت  =
1

𝑧
 مشخص و رسم کنید. 

0,2)تبدیل موبیوسی بنویسید که سه نقطه  -24 + 2𝑖, 4) → (∞, را بنگارد وسپس نقش  (1,0

𝑧|ناحیه واقع در داخل دایره  − 2| = 𝑧|و خارج از دایره  2 − 1| = را تحت نگاشت فوق   1

 بیابید.

 



𝑤تصویر نواحی زیر را تحت نگاشت  -25 =
𝑧−𝑖

𝑧+𝑖
 بیابید 

.𝑎) |𝑧 + 𝑖| < 1, 𝑏)𝑥 > 0, 𝑦 > 0, |𝑧 + 𝑖| < 2 

,1)تبدیل موبیوسی بیابید که  -26 ∞, −1) → (0, 𝑖,  را بنگارد. سپس تصویر ناحیه  (∞

𝐷 = {𝑥 + 𝑖𝑦: 𝑥 ≥ 1, 𝑦 ≥ 1} 

𝑤را تحت نگاشت  = 𝑖
𝑧−1

𝑧+1
 بیابید.  

(0,1,1)تبدیل موبیوسی بیابید که  -27 → (i, ∞, 𝐼𝑚(𝑧)ناحیه . سپس مبدل (0 ≥ 0, |𝑧| ≤ را  1

𝑤تحت نگاشت  = 𝑖
𝑧−1

𝑧+1
 را بیابید.  

𝑧3تبدیل دو خطی بنویسید که نقاط  -21 = −1,   𝑧2 = 𝑖, 𝑧1 = را بتر تیب روی نقاط  1

𝑤3 = 1, 𝑤3 = 0, 𝑤1 =  بنگارد. 1−

,1,0مطلوبست تعیین تبدیل دوخطی که الف( نقاط  -29 تصویر کند. 1,1,0−را به ترتیب روی  1−

,∞ب( نقاط  ,0,1ترتیب روی  1,0  .تصویر نماید  ∞

1تصویر ناحیه محدود به حلقه  -91 < |𝑧| < 𝑤را تحت نگاشت  2 =
𝑧+1

𝑧+2
 بیابید. 

𝑤شان دهید تبدیلن -98 = 𝑧 +
1

𝑧
𝑟دوایر    = 𝑐 را روی بیضی 

 𝑣 = sin(𝜃) ,   𝑢 = (𝑐 +
1

𝑐
) cos (𝜃)   تصویر می کند. اگر𝑐 = مسئله به چه صورتی  1

 خواهد بود؟

𝑥دود به خطوط محتصویر ناحیه  -92 = 0, 𝑥 = ln(2) ,   𝑦 =
𝜋

4
,   𝑦 =

𝜋

2
را توسط تابع  

𝑤 =
𝑒𝑧

1+𝑒𝑧
 به دست آورید 

𝑤تابع تحلیلی  -99 = 𝑓(𝑧)  1بیابید که ناحیه ≤ 𝑦 ≤ 𝑥 + را روی ناحیه محدود به دایره  1

|𝑤|واحد  =  را بنگارد. 1

,𝑖)تبدیل موبیوسی بنویسید که  -94 ∞, 0) → (∞, 𝑤و سپس با تبدیل  (1,2 =
𝑧−2𝑖

𝑧−𝑖
مبدل ناحیه  

𝐷 = {𝑧||𝑧| ≤ 1, 𝑅𝑒𝑧 ≥  را بیابید. {0

,1−)یل موبیوسی بنویسید که تبد -95 ∞, 1) → (0,1,  . سپس مبدل ناحیه (∞

𝐷 = {(𝑥, 𝑦)|𝑥 ≥ 0, 𝑦 ≥ 0, |𝑧| ≤ 1} 

 را توسط آن بیابید.

𝜋−تبدیل موبیوسی بنویسید که ناحیه  -96 ≤ 𝜃 ≤ −
3𝜋

4
 را روی دایره واحد بنگارد. 

,1)یوسی بنویسید که تبدیل موب -97 ∞, −𝑖) → (0,1, 𝑖)  سپس نقش ناحیه . 

𝐷 = {𝑥 + 𝑖𝑦|𝑥 > 1, 𝑦 > −1} 

𝑤را تحت نگاشت  =
𝑧−1

𝑧−1+2𝑖
 بیابید. 



 

0,2)یسید که سه نقطه وتبدیل موبیوسی بن -91 + 2𝑖, 4) → (∞, را بنگارد و سپس نقش  (1,0

𝑧|ناحیه  واقع در داخل دایره  − 2| = 𝑧|ارج از دایره خو  2 − 1| = را تحت نگاشت فوق  1

 بیابید.

,0,2)تبدیل موبیوسی بنویسید که -99 ∞) → (−1,
1

3
, . سپس مبدل ناحیه زیر را تحت آن  (1

𝐷نگاشت بیابید. = {𝑧|0 ≤ arg (𝑧) ≤
𝜋

4
}. 

|𝑧|تبدیل ناحیه -41 < 1, 𝐼𝑚(𝑧) ≥ 𝑤را تحت نگاشت  0 = 𝑖
1−𝑧

1+𝑧
 را بیابید. 

𝑤مطلوبست تصویر نواحی زیر تحت نگاشت  -48 =
𝑧−𝑖

𝑧+𝑖
 

𝑧|ب( ناحیه    𝑖−الف( نقاط داخلی دایره ای به مرکز  + 𝑖| < 2, 𝑥 > 0, 𝑦 > 0 

,1)تبدیل موبیوسی بنویسید تا  -42 ∞, −1) → (0,1, 𝑖)  سپس تبدیل خط .𝑥 + 𝑦 = را تحت  1

 این نگاشت را بیابید.

,1−)تبدیل موبیوسی بیابید که  -49 ∞, 𝑎) → (0,1, 𝑎.سپس مبدل ناحیه زیر را به ازا  (∞ = 1 

 به دست آورید:

D: x > 0,   y > 0,   |𝑧| < 1 

,1)نگاشت موبیوسی بنویسید تا  -44 𝑖, 0) → (0, ∞, −𝑖)سپس مبدل ناحیه . 

 0 ≤ arg (z) ≤
𝜋

4
𝑤را تحت نگاشت    =

𝑧−1

𝑧−𝑖
 بیابید. 

𝐷نگاشتی بیابید تا نوار تیم متناهی  -45 = {𝑧: 0 ≤ 𝑥, |𝑦| ≤
1

2
 را درون دایره واحد بنگارد. {

 

 

 

 

 

 


